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è ñèíãóëÿðíûå çàöåïëåíèÿ

Äîêëàä ïîñâÿùåí çàìå÷àòåëüíîìó ìåòîäó êóñî÷íî-ëèíåéíîé òîïîëîãèè,
ñ ïîìîùüþ êîòîðîãî â ðàçíîå âðåìÿ áûëè ïîëó÷åíû ïðîñòûå äîêàçàòåëüñòâà
ðÿäà èçâåñòíûõ ðåçóëüòàòîâ: ìíîãîìåðíîé ãèïîòåçû Ïóàíêàðå, îáîáùåííîé
òåîðåìû Ôðåéäåíòàëÿ î íàäñòðîéêå, ôîðìóëû äëÿ ãðóïïû ñèíãóëÿðíûõ çà-
öåïëåíèé è äðóãèõ.

Áóäåò ïðèâåäåíî ïðîñòîå äîêàçàòåëüñòâî ìíîãîìåðíîé ãèïîòåçû Ïóàí-
êàðå, îñíîâàííîå íà ýòîì ìåòîäå è ïðèíàäëåæàùåå Çèìàíó:

Òåîðåìà (Ìíîãîìåðíàÿ ãèïîòåçà Ïóàíêàðå). Ïóñòü M � çàìê-
íóòîå n-ìåðíîå êóñî÷íî-ëèíåéíîå ìíîãîîáðàçèå, n ≥ 7. Åñëè πk(M) = 0
ïðè 0 ≤ k ≤ n/2, òî M òîïîëîãè÷åñêè ãîìåîìîðôíî n-ìåðíîé ñôåðå.

Äàííûé ìåòîä ïðèìåíÿåòñÿ òàêæå ê êëàññèôèêàöèè ñèíãóëÿðíûõ çà-
öåïëåíèé ñ òî÷íîñòüþ äî ñèíãóëÿðíîé ãîìîòîïèè. Ñèíãóëÿðíûì çàöåïëå-
íèåì íàçûâàåòñÿ íåïðåðûâíîå îòîáðàæåíèå f : Sp tSq → Sm, äëÿ êîòîðîãî
fSp ∩ fSq = ∅. Ñèíãóëÿðíîé ãîìîòîïèåé íàçûâàåòñÿ íåïðåðûâíîå ñåìåé-
ñòâî ñèíãóëÿðíûõ çàöåïëåíèé ft : Sp t Sq → Sm. Îáîçíà÷èì ÷åðåç LMm

p,q

ìíîæåñòâî ñèíãóëÿðíûõ çàöåïëåíèé ñ òî÷íîñòüþ äî ñèíãóëÿðíîé ãîìîòî-
ïèè. Ìîæíî ïîêàçàòü, ÷òî ïðè p, q ≤ m−3 ýòî ìíîæåñòâî ÿâëÿåòñÿ ãðóïïîé
îòíîñèòåëüíî ïîêîìïîíåíòíîãî ñâÿçíîãî ñóììèðîâàíèÿ. Â äîêëàäå áóäåò
ïðèâåäåíî ïðîñòîå äîêàçàòåëüñòâî ÿâíîé ôîðìóëû äëÿ ãðóïïû ñèíãóëÿð-
íûõ çàöåïëåíèé:

Òåîðåìà (Õàáåããåð-Êàéçåð, 1998). Ïóñòü p, q ≤ m − 3 è 2p + 2q ≤
3m− 5; òîãäà LMm

p,q
∼= πS

p+q+1−m.
Ýòà òåîðåìà � ñàìûé ñèëüíûé èç èçâåñòíûõ êîíêðåòíûõ ðåçóëüòàòîâ î

ñèíãóëÿðíûõ çàöåïëåíèÿõ â êîðàçìåðíîñòè íå ìåíåå 3.
Â çàêëþ÷èòåëüíîé ÷àñòè äîêëàäà áóäåò óïîìÿíóòî î ïîäõîäå ê ãèïîòåçå

Ïóàíêàðå â ðàçìåðíîñòè 3 (äîêàçàííîé â ïîñëåäíèå ãîäû) � äèñêðåòíîì
àíàëîãå ïîòîêà Ðè÷÷è äëÿ òðèàíãóëèðîâàííîãî 3-ìåðíîãî ìíîãîîáðàçèÿ.

Ïðèãëàøàþòñÿ âñå æåëàþùèå.
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