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Ãåîìåòðèÿ êëàññà Ãðîìîâà-Õàóñäîðôà

Ðàññòîÿíèå Ãðîìîâà-Õàóñäîðôà (GH-ðàññòîÿíèå) èçìåðÿåò ðàçëè÷èå ìåæäó êàæäîé ïàðîé íåïó-
ñòûõ ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ. Ýòî ðàññòîÿíèå íåîòðèöàòåëüíî, ñèììåòðè÷íî, çàíóëÿåòñÿ íà èçîìåò-
ðè÷íûõ ïðîñòðàíñòâàõ è óäîâëåòâîðÿåò íåðàâåíñòâó òðåóãîëüíèêà. GH-ðàññòîÿíèå çàäàåò ñîîòâåò-
ñòâóþùóþ ñõîäèìîñòü ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ. Òðàäèöèîííî íàèáîëåå èíòå-
ðåñíûì ñåìåéñòâîì, íà êîòîðîì èçó÷àåòñÿ GH-ðàññòîÿíèå, ÿâëÿåòñÿ ïðîñòðàíñòâî êëàññîâ èçîìåòðèè
êîìïàêòíûõ ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ. Äëÿ íåêîìïàêòíîãî ñëó÷àÿ, âêëþ÷àÿ ïîëüñêèå ïðîñòðàíñòâà
è äàæå îãðàíè÷åííî êîìïàêòíûå, â îñíîâíîì ðàññìàòðèâàåòñÿ ìîäèôèêàöèÿ ñõîäèìîñòè ýòîãî òèïà
(òàê íàçûâàåìàÿ ïóíêòèðîâàííàÿ GH-ñõîäèìîñòü). Îòìåòèì, ÷òî ëèøü ñîâñåì íåäàâíî ïîÿâèëàñü
ñòàòüÿ, â êîòîðîé òî÷å÷íàÿ GH-ñõîäèìîñòü äëÿ îãðàíè÷åííî êîìïàêòíûõ ïðîñòðàíñòâ áûëà îïèñàíà
â òåðìèíàõ íåêîòîðîé ìåòðèêè, ïîñòðîåííîé íà ìíîæåñòâå òàêèõ ïðîñòðàíñòâ.

Â íàñòîÿùåì äîêëàäå ìû áóäåì èìåòü äåëî ñ òðàäèöèîííûì GH-ðàññòîÿíèåì íà êëàññå GH âñåõ
ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ, ðàññìàòðèâàåìûõ ñ òî÷íîñòüþ äî èçîìåòðèè. Îòìåòèì, ÷òî ñåìåéñòâî
êëàññîâ èçîìåòðèè âñåõ ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ íå ÿâëÿåòñÿ ìíîæåñòâîì (ñì. ïàðàäîêñ Êàíòîðà).
Ìû èñïîëüçóåì àêñèîìàòèêó òåîðèè ìíîæåñòâ ôîí Íåéìàíà�Áåðíàéñà�Ã¼äåëÿ äëÿ ïîñòðîåíèÿ ñîîò-
âåòñòâóþùåé ãåîìåòðèè íà êëàññå GH. Êðîìå òîãî, ìû ïîêàæåì, ÷òî GH-ðàññòîÿíèå íà GH ÿâëÿåòñÿ
âíóòðåííåé ïñåâäîìåòðèêîé â ñëåäóþùåì ñìûñëå: äëÿ òî÷åê íà êîíå÷íîì ðàññòîÿíèè ýòî ðàññòî-
ÿíèå ðàâíî òî÷íîé íèæíåé ãðàíè äëèí âñåõ êðèâûõ, ñîåäèíÿþùèõ ýòè òî÷êè. Äàëåå ìû îáñóäèì
íåñêîëüêî ðåçóëüòàòîâ, ïîñâÿùåííûõ ìåòðè÷åñêèì ñåãìåíòàì â êëàññå GH è åãî ïîäêëàññå, ñîñòî-
ÿùåì èç âñåõ îãðàíè÷åííûõ ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ. Ìåòðè÷åñêèé ñåãìåíò � ýòî ïîäêëàññ âñåõ
ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ ìåæäó ïàðîé äàííûõ. Ìû ïðèâåäåì íåñêîëüêî ðåçóëüòàòîâ î âîçìîæíîñòè
ïðîäîëæåíèÿ òàêèõ ñåãìåíòîâ çà èõ êîíöû.

Â ïîñëåäíåé ÷àñòè ìû äàäèì êðàòêèé îáçîð êëàññè÷åñêèõ è ñîâðåìåííûõ ðåçóëüòàòîâ, ïîñâÿùåí-
íûõ GH-ðàññòîÿíèþ êîìïàêòíûõ ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ.

Îòìåòèì, ÷òî ïðåçåíòàöèÿ ïîäãîòîâëåíà íà àíãëèéñêîì ÿçûêå, òàê ÷òî äîêëàä áóäåò äîñòóïåí è
èíîñòðàííûì ãðàæäàíàì.
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